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MN =25 geeftr+s=25
{r+s=25

r—s=20+

2r =45

r=22; Lo

r+s=25}222ts_25
SZZE

Dus =227 ens=21.

“1l Mop kenx), =-3 geeft J’M:‘l% S3+4-=18
Dus M(-3, 8).
Nop kenyy=-4 geeft —l%xN+4=_4
~13xy=-8
xy=6
Dus N(6, -4).
d(M, N)= /(6 —-3)>+ (-4 —8)2=\[81 + 144=/225=15,r, =3 enr,= 4,
d(cl’CZ):d(MaN)—rl_rzz 15-3-4=8
d(cy, ) =d(cy, ) =4
dM, =r +d(c;,)=3+4=7
d(N,)=ry+d(c,, ) =4+4=8
k:y=-1}x+4 oftewel k: 1-x+y =4 oftewel k: 4x + 3y =12
Il kgeeftl:3x—4y=c
3--3-4-8-¢|

NS

-41-¢|

N
\—41—c|_7
i
|-41-c|=35
4l —c=35v-41—-c=-35
c=-7T6vc=-6
Dus /;: 3x —4y=-76 en I,: 3x — 4y =-6.
|3-6-4--4+76| |110] 110
. b= 5 =5 5
3-6-4--4+6| [40] 49
AN, ) = =-——=—=2_8, dus /, voldoet.
5 5 5
Een vergelijking van [ is dus 3x — 4y =-6.

d(M, ) =17 geeft 7

7

=22, dus /; voldoet niet.

8 Goniometrische functies

El] De draaiingshoek van 4 is 30° = %n rad.
De draaiingshoek van B is én + 2 rad.
De draaiingshock van C is %n +4 rad.
A(cos(zm), sin(zm)) = 4(0,87; 0,5)
B(cos(§m+2), sin(:m +2)) ~ B(-0,82; 0,58)
Clcos(zm + 4), sin(zn + 4)) = C(-0,19; -0,98)

© Noordhoff Uitgevers bv Gemengde opgaven 167




Dit document is gedownload van uitwerkingen.com — Voor meer uitwerkingen ga naar uitwerkingen.com

Bladzijde 181

SO
b
d
e
b

I a

168 Gemengde opgaven

A(cos(%n), sin(%n)) =A(—% . l\/§)

Cleos(-5m), sin(-¢m) = CGv3, -
cos(f) = —% 2 geeft = —%n
De lengte van de langste cirkelboog BC is l‘lTn = —%n = 115—211

fx)=1—sin(nx + %n) =1 —sin(m(x + %)) y
evenwichtsstand 1
amplitude 1

! 2n
periode = =2

-1 <0, dus grafiek dalend door het punt ( 1%, 1).

g(x)=3+3cos(2x—m)=3+3cos(2(x - %n))
evenwichtsstand 3
amplitude 3
. 2n
periode 5 on
3>0, dus (%n, 6) is een hoogste punt.

_20+-10 _
S
b=20-5=15
Stijgend door de evenwichtsstand bij £ = 3 en bij =&, dus periode =8 —3 =5,
dus c= 25—7': = %n.

Dalend door de evenwichtsstand bij =3 — % - periode =3 —% 5= %, dus d= %
Dus N=5—15sin(n(s— 3).
Er is een hoogste punt bij =3 +}1 - periode =3 +}T - 5= 4‘17.

Dus N=5+ 15005(%n(t— 4‘17)).

5

Stel y =a + bsin(c(x — d)).
C54-1

=== -2
b=5-2=3

a

5 2n
periode = 4m, dus ¢ = an 2

Stijgend door de evenwichtsstand bij x = %n, dus d= %n.
Dusy=2+3 sin(%(x - %n)).
Bijvoorbeeld:

m, 2)

™" |
y=sin(x) Yemran3, ) = Jgin(y) vem.yas2, = Jgin(Ly) e GR2) , 5= 5 4 35in(x— 1n))
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b Een hoogste punt is (l%n, 5),dus y=2+3 cos(% (x— l%n)).
Bijvoorbeeld:

—
Y= cos(x) YemLras3, = 3 cog(x) _verm.yas 2, ) = 3 gog(ly) _M,_W_)y=2+300s(%(x— 137)

1 a sin2(x+imy=1 d sin(mx +3m) - (cos(nx) — 1)=0

sin(r +3m) =1 v sin(x + fm) = -1 sin(3me +77) =0 v cos(mr) — 1=0
x+%n=%n+k-2nvx+%n=1%n+k-2n %nx+%n=k~nvcos(nx)=l
x=én+k-2nvx=lén+k-2n %Tnx=—%n+k-nvnx=k-2n

b cos(2x —37) - sin(2x —im)=0 x=-1+k-2vx=k-2
cos(2x —3m) =0 v sin(2x — 1) = 0 e tan(mx) = tan(rx)
2x—%n=%n+k-nv2x—%n=k-n tan(mx) = 0 v tan(mx) = 1
2x=%7t+k'nv2x=%n+k-n nx=k-nvnx=‘l‘n+k-n
x=%n+k-%nvx=%n+k-%n x=k-1vx=%+k-1

c tan(2 —%n)=tan(%x+%n) f sin(2x+‘1—1n)=sin(x—%n)
2x—%n=%x+%n+k'n 2x+}tn=x—%n+k-21tv2x+‘1¢n=7r—(x—%n)+k-2n
1%x=%n+k~n x=—%n+k-27rv2x+}1—1t=1t—x+%n+k-2n
x=%n+k%n x=—%n+k-2nv3x=lﬁn+k-2n

o . =ail3, L2
Xx=-1n+k 2nvx—36n+k 3T
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sinGzx +3m) = 3y2 v sin(x + imy = -1\2
%x+%n=};n+k-2nv%x+%n=%n+k-2nv%x+%n=1%n+k-2nv%x+%n=—%n+k-2n
%x=k'2nv%x=%n+k'2nv%x=n+k-2nv%x=—%n+k'2n
x=k-4dnvx=nt+k-dnvx=2n+k-dnvx=-n+k-4n
xin [0, 2n] geeftx=0vx=mvx=2n

b tan?(x)=3
tan(x) = \/§ vtan(x)=—\/§
x=%n+k-nvx=§n+k'n
xin[O,Zn]geeftx=%nvx=1%nvx=%nvx=1%11:

€ cosz(x)—%cos(x)=0
cos(x) (cos(x) — %) =0
cos(x)=0vcos(x)=%
x=%n+k-nvx=%n+k-2nvx=—%n+k-21t
xin[O,Zn]geeftx=%nvx=l%nvx=%nvx=I%n

d cos(2x)—cos(%x)=0
cos(2x) = cos(%x)
2x=%x+k-2nv2x=—%x+k-2n
I5x=k-2nv2ix=k 2n
x=k-1%nvx=k-§-‘n

x in [0, 2x] geeftx=0vx=1%nvx=‘511tvx=l

(VNI

T
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cos(% nx—1)) = %\/5

In(x—1)=tn+k-2nvin(x—1)=-gn+k-2m

2 s (0 =yl . 2= 2 —pal .
X 3n—6n+k 2nvEimX — 3T 61'|:+k 2n
2

51&x=%n+k-2nv%nx=%n+k-2n
x=13+k-3vx=3+k-3

xin [0, 5] geeftx=1%vx=44lvx=§—‘vx=3%
sin(7x) = sin(zn(x — 1))
%nx=%n(x—1)+k'2nv%7r.x=n—%n(x—1)+k-2n
%nx=%nx—%n+k-2nv%m= —%nx+%n+k-2n
0=—%n+k-2nvnx=l%n+k-2n

geen opl. x=1%+k- 2

xin [0, 5] geeftx=1%vx=3%

tan(%nx)+\/§=0

tan(%nx)=—\/§

%nx=§n+k-n

x=2+k"3

xin[0,5] geeftx=2vx=35

sin2(mx) =14/3 - sin(37x)
sin(%nx)=0vsin(%nx)=%\/§
%nx=k~nv%nx=%n+k-2nv%nx=%n+k-21t
x=k3vx=1+k-6vx=2+k-6

xin [0, 5] geeftx=0vx=3vx=1vx=2

f(x)=2 geeft 2 — 4sin(2x — %n) =2

4sin(2x—%n) =0
sin(2x — 3w =0
2x—%1t=k ‘T
2x=%7:+k' s
x=%1t+k & %n

x in [0, 2m] geeftx=én vx=§n vXx= 1%nvx= I%n

De grafiek van f'snijdt de lijn van de evenwichtsstand in de punten

¢, 2), Gn,2), (137, 2) en (157, 2).

Toppen als sin(2x — %n) =1 vsin(2x— %n) =-1
2x—%n=%n+k- 2nv2x—%n= 1%n+k- 2n
2x=%n+k- 2nv 2x = 1%71:+k'211:
x=%n+k-nvx=%n+k'n

; 1
x in [0, 2] geeftx=15—2nvx= 1%nvx=énvx= l%n

De toppen van de grafiek zijn (15—275, -2), (115—27:, -2), (%n, 6) en (1%1:, 6).

f(x) =2 —4sin(x) geeft 2 —4sin(2x—%n) =2 —4sgin(x)
4sin(2x — 3m) = 4sin(x)
sin(2x — +m) = sin(x)
2x—%n=x+k- 2nv2x—%1t=n—x+k- 2n
x=in+k-2nv3x=13n+k-2n
x=%n+k-2nvx=%n+k- %n

x in [0, 2m) geeftx=%nvx=%nvx=lénvx= lgn
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y y =2 - 4sinx)

o=
=

Ol
A

@]

————
Jem

‘Ei—‘

\/ x

Jx)=2- 4s1n(x)geeft0<x< TVy TE<)C<1 1rv1 n<x<2m

-cos(2mx — %n) = cos(2nx —}‘n + 1) = sin(27mx —}‘n +n +%n) =gin(2mwx + lin)
~sin(2(x + lin)) =-gin(2x + Z%n) =sin(2x + Z%n +m) = cos(2x + 2%1: +rn— %n) =
cos(2x + 3m) = cos(2x + 1)

sin(2x + %n) —2sin(2x — %n) =cos(2x + %n = %n) —2cos(2x — %n - %n) =

cos(2x + %n) +2cos(2x — én + 1) = cos(2x + én) +2cos(2x + (1—)-7:) =3cos(2x + én)
cos(2x — %n) sin(2x — —:r: + 21’[) sin(2x + Igat)

sin(2x + %n) cos(2x + %n — QTC) - cos(2x + %“)

1
=tan(2x + g m)

JG) =22+ sin(3x — 3m) geeft f'(x) = 2x - sin(3x — ) +x2 - cos(3x — Lm) - 3
= 2xsin(3x — %n) +3x%cos(3x — %n)
(2 +cos(x)) - 1 —x - -sin(x) 2+ cos(x) +xsin(x)

SO = 5 coc Bt S () =

(2 + cos(x))? (2 +cos(x))?
S(x) =x% - cos®(x) geeft f1(x) =2x - cos3(x) + x2 - 3 cos’(x) - -sin(x) = 2x cos3(x) — 3x2 sin(x) cos2(x)
2
S0 =x%— TS =x2 — tan"}(x) geeft f'(x) =2x + 2tan3(x) - (1 + tan?(x)) = 2x + %&)ﬂ
_ - 7 1 . 2 cos(x) — 3 sin(x)
2 3 ft f(x) = - - -
F6) = y2sinGx) + cos(x) geeft ) 2\/2 sin(x) + 3 cos(x) (2cos() ~ 3sin(x)) 2\/2 sin(x) + 3 cos(x)
_ 5 R (4sin(x) +3cos(x)) - 0—5 - (4cos(x) — 3 sin(x)) _ 15sin(x) — 20 cos(x)
T = 7506 + 3costn) B2 /) (4sin(x) + 3 cos(x))2 "~ (4sin(x) + 3 cos(x))?
_cos(x) _ (2 +sin(x)) * -sin(x) — cos(x) * cos(x)
Jx)= 2+s1n( )g ot FE= (2 + sin(x))?
_ —2sin(x) — sin?(x) — cos*(x)
a (2 + sin(x))?
_ “2sin(x) - (sin®(x) + cos(x))
(2 + sin(x))?
-1 —2sin(x)
(2 +sin(x))?
21 -3
Stel k: y = ax + b met a = )_W=7=_%'
y= —-x +b 11 _
Ty =0, dus A(tn, 0)} g R o=

b=1n
i . 6
Dus k:y=-3x+gm.




Dit document is gedownload van uitwerkingen.com — Voor meer uitwerkingen ga naar uitwerkingen.com

.o f—]—ZSin(x)_O
¢ f(x)=0 geeft ———(2 + sin(0)? =
-1-2sin(x)=0
2sin(x) =-1
sin(x) = —%

x=-tn+k-2nvx=lgn+tk - 2m
xin [0, 2n] geeft x = 117 (vold.) v x = 12 (vold.)
y

®
/
I o
< ﬁ
a
N
A

1 1
N NE
min. is f(1tm)=—r=—"3—=-1\3
2=3 L
l\/§ 13
max. is f(l%n)=22—1=27—%\/§
T2 2
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